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Acuerdo Pedagogico

Pautas de trabajo y convivencia:

e Queda prohibido el uso del celular en el aula, excepto que la/el docente lo autorice para trabajar en clases.

e A partir del 2do afio, es necesario contar con calculadoras cientificas como herramienta de aprendizaje

y trabajo propio de la materia.

e Los estudiantes deben asistir a clases con los elementos necesarios para su desarrollo: carpeta, lapicera,
lapiz, regla, goma y cuando sea necesario elementos de geometria.

e Los alumnos cuentan con un cuadernillo de trabajo que deberan tener en cada clase de matematica en
formato papel.

e Esimportante el respeto hacia cada integrante de la institucion (compafieros, docentes, personal no docente,

preceptores y directivos).

Para acreditar la materia:

e Asistencia a clases

e Participacién en clases

e Carpetay cuadernillo completos

e Aprobar las evaluaciones orales, escritas, grupales y/o individuales.

e Seinformara con la suficiente antelacion las fechas que seran evaluados/as.

e Se tomara un trabajo integrador a fin de afio.

Firma estudiante Firma padre/madre/tutor
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Unidad I: Numeros Reales y Complejos

El conjunto de los nimeros reales R esta formado por el conjunto de los nimeros racionales Qy los
numeros irracionales I.

1 R
Q

2\

(Y

Los numeros naturales sirven para contar y para numerar. Se puede sumar y multiplicar y el resultado
de esas operaciones es un numero natural.

Los numeros naturales no siempre pueden restarse por ejemplo, 8 — 12 = —4
Aparecen asi los nimeros negativos.

Se define el conjunto de los numeros enteros Z, formado por los numeros naturales, sus
correspondientes negativos y el cero. El conjunto Z esta totalmente ordenado, por eso se representa
en la recta numérica.

—4 -3 — -1 0 1 2 3 4
En Z podemos sumar y restar con la seguridad de que el resultado es un niumero entero, pero no
siempre se puede resolver la divisién por ejemplo, 3: 8 = g

(SR 5

Aparecen asi los numeros fraccionarios, que surgen de la necesidad de expresar porciones de la unidad
y en especial cuando se realizan mediciones.

El conjunto formado por los nimeros enteros y los fraccionarios se designa con @ y es el conjunto de
los nimeros racionales.

En @ podemos sumar, restar, multiplicar y dividir con la seguridad de que el resultado es un niumero
racional. Los numeros racionales, se pueden expresar como cociente de dos niUmeros enteros, es decir
como una razon.

a
— ayb sonenterosy b=+0

b
. 3 s
.= -2 17 ;0 281 ; 0%
l L l l l
3 7 0 281 2
5 1 1 100 3

El conjunto de los nimeros racionales

v" Es un conjunto infinito, no tiene ni primer ni Ultimo elemento.

v' Pueden expresarse como decimales finitos o periédicos.

v Entre dos nimeros racionales existen infinitos racionales, por eso decimos que es un conjunto
denso.

v" A todo racional le corresponde un punto en la recta numérica, pero no a todo punto le
corresponde un numero racional.
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. . . . 2 . o .
Para ubicar los niumeros racionales, por ejemplo Sse divide la unidad en 3 partes y se toman 2 contando
a partir de cero.

Para graficar con mayor precisién lo hacemos a través del teorema de Tales. Con un segmento auxiliar
se marcan 3 unidades y se toman 2, se traza una paralela a la recta bc.

v | e,
£ 5 - i o
< ,‘"" = »~ :
* ! \ s Ay -
/, .\ 0 4 7 /I \'\ A\ \ 'r‘ !
Nt o WO %N y '
L " v >l [ S \y N 1 e |
2 1 2 1 s L .‘ PR S w 1\\ 1 T M T L%
-4 23 = 9 ] 0 1 2 3 [ i
1 : 2 1
51 _3 ¢ 31
3 4 3 5

Aparecen los numeros como v2; v/3; V5 que no son racionales porque
cociente de dos nimeros enteros, ni como decimal exacto o periddico.
Su expresion decimal es:

no pueden escribirse como

V2 =1,414243562
V3 = 1,732050808
V5 = 2,236067977

A estos numeros se los llama Irracionales I

La raiz cuadrada de un nimero natural, si no es entera, es irracional: v8; v10; V11

Ademas m es un numero irracional que se utiliza para calcular la longitud de la circunferencia i el area
del circulo.

m = 3,1415926535 ...

Para ubicar los nimeros racionales debemos utilizar el teorema de Pitagoras.

Se construye un triangulo cuyos lados tengan la unidad, asi obtenemos /2 que es la hipotenusa del

triangulo.
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‘ \ x2=12 412
\ \

d B A x =412 +12

: : ! x = \/—i

!
|
' 1 I

v2 V3 2 V5.6 3

Para ubicar la v/3 formamos un triangulo de lados v/2 y 1, y por Pitagoras

y:=(V2) + 12

2
e } (vV2) +12
y=+v2+1
y=1v3
Para tener en cuenta: todo nimero racional tiene un desarrollo decimal exacto o periédico, por lo tanto

la representacion decimal termina o se repite. Todo numero irracional tiene un desarrollo de infinitas
cifras decimales no periddicas, por lo tanto la representacion decimal nunca termina ni se repite.
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Repasemos unas propiedades antes de concluir con la clasificacion de los nimeros

o 'éci%qie I? poten 'i%ﬁigén / radi ac}:i‘n)E

Potenciacion Radicacién
@ Potencias de igual base ® Exponente fraccionario
n m
an.amzan-{-m/\i’i}?‘_=an—m an =nam
® Distributividad @ Distributividad
n n n
Wit mnirn (CH A 3 n S n N \/:'a_
(a.6) = .67 A (2] z %a. —\/a—.\/B/\QE_%
® Potencia de otra potencia ® Raizdeotra raiz
(an)m=an.m ""{‘/Q_—.“'F{‘/;
® Exponente negativo © Simplificacién de indices
=il ol S
a a
%
| >
i |
' Colocar V (verdadero) o F (falso) segin corresponda
; = L = 1
a) m.m = 2m d) \‘Eh = 3t - g) 8t =ly? i
— i 2 Sl
3.4 5 e XD ) oreos 2
b) |Yal =la4 e) (t T) = &___}l h) 13x9 = Ox m
-
c) s s L f) l:a;:b (—j 0 R 3 =) (j
A o -
Unir las operaciones can igual resultado
i
Fe (2.2)
d)l e (24) 210
518 VB2
o = iy
- R @)
& i V2.2
i - RS
R
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ko » %/5 L
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|Lds! nif

eros reales |

Un ndmero es racional cuando puede ser expresado como el cociente entre dos nimeros enteros, es
decir, todas las fracciones son nlimeros racionales. También lo son las expresiones decimales finitas o
las infinitas periédicas.

0,75 = b) 02222.=072=
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Un numero es irracional cuando tiene infinitas cifras decimales no periédicas. Todas las rafces no exactas
son ndmeros irracionales.

SHNGEIS s

S

=

@1 0,1234567891011... b} \/g = 2,236067978.... ¢} % = 1,817120593..

S

S

r Ri(racional) o | (irracional) segiin correspanda.
a) |20 <[5 x| e) 3l 8 | | 1 | T VIV S I
b) |13 =} T £) |55 | | [ i |20 5 i",r
c) | Jel=12 —IM g)_l/8l-+ 48 (T k) 03]+ 438 | -
s h) 7l || D lJal-45 | |
K i S

El conjunto formado por los nimeros racionales y los irracionales se llama conjunto de los numeros
reales y se lo designa con R.

El conjunto de los nimeros reales

v" Es un conjunto infinito, no tiene ni primero ni Ultimo elemento.

v Es un conjunto totalmente ordenado, dados dos numeros reales distintos, siempre se puede
establecer entre ellos una relacion de menor a mayor.

v" Los numeros reales completan la recta, esto significa que a cada numero real le corresponde
un punto en la recta numeérica y a cada punto de la recta numeérica le corresponde un nimero
real.

Sintetizando:

Naturales N

Cero Enteros Z

N° Negativos Racionales Q

Fraccionarios Reales R

Irracionales I
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Actividad 1
1) Escriban 3 numeros racionales comprendidos entre —4 y —1.
2) Escriban 3 nimeros irracionales comprendidos entre 1 y 3.

3) Ubiquen, aproximadamente, en la recta numérica los siguientes nimeros reales:
7 1

VB ; 3 =5 ;3 BIF 58 3 425 ; 2 3 =B

2

4) Dados los numeros 52 ; —6,3 ; —0,2 ; 3 ; V10 indiquen:
a) los numeros enteros que no son naturales.
b) los numeros racionales que no son enteros.
c) los numeros reales que no son racionales.
d) los niumeros reales que no son irracionales.

5) Ubiquen en la recta numérica los puntos a, b y c:

a) > — >
[0
_]
1
5 1
= _— bh=-— c=25
4 2
T il '
2 3
5 5§
a=0 b=-1 c=-04

6) Dado el siguiente cuadrado, _I‘ calculen su diagonal.
1

7) Calculen la diagonal de los cuadrados cuyos lados miden 4 cm. ; otro de 5 cm. y otro mas de 9 cm.

¢ Las diagonales obtenidas son numeros racionales o irracionales?

8) Completen con una cruz a qué campo humeérico pertenecen los numeros indicados:

2 5 18

3 8 5

= V3 V& | V25| = V27 | V147 | J1,44 | —— | V28

Al=le| N2
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9) Resolver las siguientes ecuaciones
3 & A

a)2(x—3)+1=7—(5-3x) b)V2x+6=+8 C)§=5+ﬁ
2 7 6 5
d)§(3x—§)=(x+1):ﬁ e)3+4x=9x+11 f) 4x* 4+ 36 =80
2
9) (0,125)7 = x* h) 17 —Jx2 —20=6 gx—4=-8-x
N1-@2-x:3=9%-1 k) —12x* = 6 — V144 D x—v12=2(10x —V3)
m)9+ x? =36 n2—-x=3+x n2x+1=x+7

Inecuacione Iinﬁ%l s [ ]

Resolver una inecuacion es encontrar el intervalo real de valores que la verifican y se utilizan los mismos proce-
dimientos que para resolver una ecuacion, salvo en el caso en que se multiplique o divida a ambos miembros
por un ndmero negativo, en cuyo caso se invierte el sentido de la desigualdad.

a) I 4l< 7 b) 2x+1>5x—11 (3] 4X__;L1>1_2x

<y e 2% —5x 2 —11=1
X—5x<7—1 2 4x+1<(1=2x). (=3)

—2Xx < 6 —3x > =12 W e
% — X
x> 6:(=2) x < —12: (=3)
4 —6X > —3—1
X > =3 x < 4
s (3 ) S—( .4] —2X > —4
ELT T ottt ()
)

S=(—oo;2)

| | [ i | { | i i
sl ‘ E o
Ejercitacion | g J g \ ; s
f | ] J || |
2 Resolver las siguientesinecuaciones. | | | [ [ 9 o
_la) [ox 70> 4x 48 d) |0.8(2x=5) —D6x>B3x 110 | lg) 1 XE2 > gayl 3 |
\ { | i T 5§ ;
L] ‘ ! |
% 1 ' !
P | Lo |
] i T |
b L | L e |
i | | | ‘ |
| | ot | 118 i3 = =3
L | ]
[ ‘ N |
) FF 11 ;
i |
oLEE N N -
! |
! | i 1 f'bﬁf N
b) | =7x 4115 < 2(x = 6) e) 14+ 2) < xrol | h) (2 34) : (0] < BXT]
| {
' ' ;
! i
E |
| s | |
@ |
s ‘ i e L Z e :
i ‘ i
o) 3+ -1dx=3 | | | ) 53’(;5 X+8 | M;;.fi);...3x_4+2x;3 =1 ||
| | ! ; | | E i ! [ | I
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Intervalos

Un intervalo es la representacion de un subconjunto de numeros reales. Para ello se utilizan los
corchetes [ ]y los paréntesis( ), que indican si los extremos del intervalo estan o no contenidos en

el intervalo.
Los intervalos pueden ser abiertos, cerrados, semiabiertos y al infinito. Es muy importante visualizarlos
a través de la representacion en la recta numérica.

Intervalo abierto a,b

El intervalo abierto a,b, que se simboliza (a ; b), contiene todos los numeros reales entre a y b, sin
incluirlos, es decir, los que verifican la inecuaciéon a < x < b.

(—\/§ ; 0,5) — contiene a todos los nimeros reales x que cumplen que —/3 <x < 0,5

—V3 0,5

Intervalo cerrado a,b
El intervalo cerrado a,b, que se simboliza [a ; b], contiene todos los numeros reales entreay b, y a los
propios a y b, es decir, los que verifican la inecuaciéon a < x < b.

[-V3;0,5] - contiene a todos los nimeros reales x que cumplen que —v/3 < x < 0,5.
-3 0.5

T T

-3 -2 -1 0 1

Otros intervalos de extremos ay b.
Algunos intervalos contienen solo uno de sus extremos.

[—\/§ ;0,5) - incluye a —V/3, peronoa 0,5 > —V3 <x <05

—v3 0,5
S = » 0 .
(—V3;05] - incluye a 0,5, peronoa —/3 » —V/3 <x <05

73 -2 e 0 1

Intervalos al infinito
Algunos intervalos solo tienen un extremo. Para indicar que continlia, se usa el simbolo del infinito: co

(—2; ) »x >—2 A T S
-5 —4 =3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
[-2; 0)>x=2 e ———
-5 —4 =3 =2 -1 0 | 2 3 4 5
(—o0; —=2) »x< -2 PR —— —
-9 -8 -7 -6 =5 —4 =3 =2 -1 0 1
(—o0; —=2] »x:< 2 ity ||| >

-9 -8 -7 -6 =0 -4-3-2-1 0 1
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Actividad 2

1) Escribi el intervalo que corresponde a cada inecuacién y representa en la recta numérica.
a)0<x<3 b)—24<x<-12 c)-VE<x<22
d)—15<x¥< 05 )11<x<37

En la recta numérica se indica con un punto lleno que el extremo esta en el intervalo, y con uno vacio,
que no esta.

2) Escribi la inecuaciéon que corresponde a cada intervalo y representa en la recta numérica.

a)[1;2,5) b) (~2,3;0] 0) (-05;y25)
d) (-1;5/1] e) [\/3.6, —2.,5]

3) a) Escribi dos numeros racionales y dos irracionales del intervalo (—1; —0,9).

b) ¢ Cuantos numeros enteros hay en ese intervalo?

c) iY en el intervalo [—1; —0,9] cuantos enteros hay?

d) Escribi otro intervalo de extremos -1y -0,9 que contengan algin numero entero.

4) Escribi la inecuacién que corresponde a cada intervalo y representa en la recta numérica.

a) (—0,5; ) b) (—o0;5,1]
c) (—0;2,2) d)[-3; =)
Actividad 3

Resolvé las inecuaciones, escribi el intervalo que corresponda a la solucién y representa en la recta
numeérica.

a)l1-3x<4 b)—2x+5>x—4 )9—-x<4x+3
d)—2(x—5)=-3x+2 e)—x+vV3<—2x=(x—1) flax+2)>(x-1):05
9)52x+3)<(2x+1)—4x h)2(x—1) = 3(x+ 2) i) 20 > 5x + 0,25

2 1 A
N2+V8=V2x+2V2 k) 3-075x>x+1 1)35x—3<6(zx—0,83>
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Numeros Complejos (C)

Resolvamos la ecuacién —2x2 = 50

—2x* = 50
X2 = 50:(=2)
x = +-25

La respuesta x = +/—25 no tiene solucion en el conjunto de los numeros reales, ya que no hay ningun
valor de x (numero real) que elevado al cuadrado sea igual a —25.

Para resolver este tipo de ecuaciones se introduce un nuevo conjunto numérico llamado conjunto de
los nimeros complejos.

En este conjunto numérico se utiliza la letra "i" para sustituir a v—1.
Entonces i = V-1

La letra i es la parte imaginaria de un nimero complejo, por ejemplo:

v=9=,/9-(=1) =V9-V=1 = 3i — unidad imaginaria

Entonces, la ecuacién —2x? = 50 no tiene solucion dentro de los nimeros reales R, pero si, dentro del
conjunto de los nUmeros complejos C.

% =25 =[25-(-1) = V25 -1 = 5i

’_Eg radicacion de base negativa e indice par no tiene solucién en el conjunto de los nimeros reales
(V-4; V-25; V-16; etc.), ya que no existe ningin nimero real que elevado a una potencia par dé por
resultado un nimero negativo. :

Se define entonces un nuevo niimero, llamado i, cuyo cuadrado es igual a -1. e
Dicho nimero es la unidad imaginaria en el conjunto de los niimeros complejos. i= - -i

| T M
a) V-4 =V4.(-1) = Vay-1= +2i b) V-3 =V3.(-1) = V3V-1 = = V3i

i T
Representacion grafica y expresion cartesiana de un complejo
Se define al conjunto de los niimeros complejos € como:
C={(xy)eR*/xeR » yeR)

A cada niimero complejo le corresponde un punto del plano. |

z = (0;b) —— > Expresién Cartesiana

Componente real <~—' L_> * | R

Componente imaginaria

10
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Todos los nimeros de la forma (a;0) son nimeros reales y los de la forma (0;b) son nimeros
imaginarios puros.

Un niimero real es un nimero complejo cuya segunda componente es igual a 0. ' k - (lt 0) '
= A"y

€l nimero imaginario de segunda componente igual a 1 es [a unidad imaginaria. i gkt (6 1) )
S
Expresion binémica de un complejo

Para multiplicar un nimero complejo por un escalar, se multiplica cada componente del complejo por el
escalar.

z = (g;b) = (a;0) + (0;6) = a(1;0) + b(0;1) = a + bi —— Expresién binémica
Parte real 4——) ‘—-» Parte imaginaria
Re(z) Ia(z)
a)z;= (3;4) = 3 + 4i z=(-Ll)=-1+i
b) 2= (0,3) =3 d) == (’2;0) = -2

€l conjunto de los nimeros complejos ()
(veriFicacioN]El)

‘@ Unan con una flecha cada niimero complejo con su expresion binémica.

1) (-1;1) a) -i

"2) (-1;0) b)1 + i
R 311 =

4) (1;1) )1—

'5)(0;-1) -1+

CapLicacion |52

Ejercicio 1.1
© Representen graficamente cada uno de los siguientes niimeros complejos.

1)z, = 2 + 3i
2)z, = i

3) z; = (5;0)
4)z,= -3 + 5i

11
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5) z5 = (-3;0)
6) z; = (0;-3)
Nz =-5—2i
8)zy =5—2i

Ejercicio 1.2
o Hallen el valor de cada una de las siguientes raices.

2)V-25 = 4)V-g =

Ejercicio 1.3
® Hallen los valores reales de x e y que verifiquen las siguientes igualdades.

1) (2xy + 2) = (4;-1) D=1+ (1-=y)i=(23)
2)(-%x+3y+ )—(01) Hx=5)i—dy+1=3—i

" odulo de un complejo. Complejos conjugados

Modulo de un complejo

R
; 2 ' . - : = {0;b)
A cada nGmero complejoz = (a;b) le estd asociado un vector v, con origen G 0 ek Y 0% =
en el origen de coordenadas y extremo en el punto (a;b). De este modo se puede 4
hacer corresponder a cada ndmero complejo un vector, :
| )
€l médulo de ese vector es el médulo del complejo y se representa con la letra p.
TRy s
p= lzl Va? + b | i
S RSSO TR >
QW
1=3+4i=>=VI+4=V9+16=V25=5 v
A | a
Al dngulo @se lo llama argumento.
Complejos conjugados :

Dado un complejo z, se define como su conjugado z al complejo
que tiene la misma parte realy opuesta su parte imaginaria.

—— —————— a

z—u+b|=>z—n—b |

Y TS UL T L——— &= |

Un complejo y su conjugado son simétricos respecto del eje x.

a)z=5—2i=>7=5+2i b),=-1+i=>p=-1—i zu=-Ti=>zx5=1T

12
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o Hallen el médulo y el conjugado de cada uno de los siguientes nimeros complejos.

1)z, =12 + 5i 2)z, =3 — i Nz =-4—2i

Ejercicios de cierre

1) Calculen las siguientes raices:

a) V=25 b) V—144 ) —V=36
d) V=100 e) —V—49 f)v—s1

2) Resuelve las siguientes ecuaciones

a) —4x? + 8 =44 b) —x?2 =16 c)3x?+30 = 4x2 + 199
d) 32 — x? = 58 e)5x? +1=7x>+14  f)—5x?+100 = 152
3
g)x* +3(x* —4) = —1612 h) V2 x? =§+4x2 i)3x*—5(x*+1)=2(x*+3)—10

3) Completen el siguiente cuadro:

Numero | Componente | Componente
Complejo Real Imaginario

—4—10i
V3+i
M=

1

El

1 5i
—Z+ I

-9

4) Indiquen si cada una de las siguientes afirmaciones es correcta o incorrecta.
Todo numero real es numero complejo.

Todo numero complejo es numero real.

Todo numero irracional es niumero complejo.

Todo entero se puede escribir en la forma a + bi.

Todo numero complejo se puede expresar en forma de numero irracional.

Todo entero negativo se puede expresar en forma de un nimero imaginario puro.

5) para cada uno de los numeros complejos del ejercicio 3, graficar y hallar
a) madulo
b) complejo conjugado

13
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Unidad Il: Sistema de ejes cartesianos

Antes de empezar el tema tendremos que ver cémo se ubican los puntos en el plano y aprender a interpretar graficos.
Por esto tenemos que ver algunos nuevos términos y cuestiones a tener en cuenta.

UBICACION DE PUNTOS EN EL PLANO

Primero tengamos en cuenta que para representar punto en el plano vamos a considerar dos ejes ortogonales
(perpendiculares). Ya saben cédmo ubicar los nimeros en la recta real, ahora a esa recta le agregamos otra recta
perpendicular que la cruza por el punto 0. Ahora vemos en el grafico que la recta real es la recta horizontal que la

denominaremos “eje x” 6 “eje de abscisas”, |la recta perpendicular al eje x que trazamos por el 0 la denominaremos “eje
y” 6 “eje de ordenadas”. La interseccion de ambas rectas, de ambos ejes, es en el punto (0,0) al cual llamaremos origen
de coordenadas:

TtEje de ordenadas

Ejey
Cuadrante 1l i
Cuadrante |
2
origen de coordenadas (0,0)
1
Eje de abscisas
Eje x
¢ -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 6 i

-1

Cuadrante Ill Cuadrante IV

-2

Para ubicar un punto en el plano es necesario usar dos referencias, cada una se llama coordenada.

La primera coordenada suele marcarse en el eje horizontal y se la denomina coordenada x 6 abscisas. La otra coordenada
es la coordenada y u ordenada y se marca en el eje vertical. La ubicacion del par (a;b) estd determinada por la interseccién
entre la ubicacién a en el eje x y la ubicacién b en el eje y. [Eiey (e ge ordenadas) @

Por ejemplo, si queremos marcar el punto A=(2;4)
- nos fijamos sobre el eje x el valor 2, ahi marcamos la linea de puntos :
perpendicular al eje que pasa por 2 (azul), y luego
- sobre el eje y nos ubicamos sobre el valor 4, trazamos la linea de
puntos perpendicular al eje que pasa por 4 (roja), .
- por ultimo, la interseccion de esas lineas punteadas determinan el
punto All T ¢

Eje x (eje de absclsaﬂ)
3 4 ~

Q

14
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Por si aun no estdn claras lo del plano cartesiano y cémo se ubican los puntos, te sugiero que veas el video del Profesor
Carredn: https://www.youtube.com/watch?v=kzOzYY-T-50 6 los videos del Profe Alex:
- https://www.youtube.com/watch?v=ftGVWXo1Khc (partes del plano cartesiano: abscisas, ordenadas, origen de
coordenadas, cuadrantes, ubicacién de puntos)
www.youtube.com/watch?v=QTrE4x5DPZ8 (ubicacion de puntos en el plano)
www.youtube.com/watch?v=M-KzreZgX00 (ubicacion de puntos en el plano con fracciones)

Vamos a ponernos a prueba con las siguientes actividades!
Actividad 1: Lean lo que dice la chica para indicar las coordenadas del punto A

Ahora escriban los datos de los otros puntos en la siguiente tabla:

Punto Abscisa Ordenada Coordenadas del punto Cuadrante
A 3 4 (-3;4) I
B
C
D
E
F
G
H
|
J
L
M
N

Actividad 2: Ubiquen los siguientes puntos en un sistema de ejes coordenados.
A=(-1;2) B=(4;-3) C=(0;1) D=(-3;0) E=(0;0) F=(-3;-5) G=(-2;4)

LECTURA DE GRAFICOS

Para poder analizar qué quieren decir los puntos en un grafico, deben observar qué se esta representando en cada eje.
Por ejemplo si en el eje horizontal se estan graficando las horas del dia y en el vertical la temperatura en grados
centigrados, un punto (2,9) indica que a las 2 de la mafiana hacia 9°C

Veamos dos ejemplos para analizar algunas cuestiones

Eiemplo 1:

El siguiente grdfico muestra las temperaturas que se registraron el 21 de junio de 2017

15
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¢Qué informacidn brinda el punto A de la grafica? El punto A indica que a las 11 hs se registraron 9°C

¢Cual fue la temperatura minima de ese dia? é¢A qué hora se produjo? La temperatura minima fue de 5°C y se
produjo a las 8 hs

¢A qué hora se registro la temperatura maxima? No hubo una sola temperatura mdxima ya que a las 15 hs y a las
16 hs se registraron 15°C

¢En qué horarios la temperatura se mantuvo constante? Desde la 1 hasta las 2 de la mafiana, desde las 5 hs hasta
las 7 hs inclusive, desde las 10 hs hasta las 11 hs, desde las 15 hs hasta las 16 hs, desde las 17 hs hasta las 18 hs y
desde las 19 hs hasta las 21 hs.

éQué temperatura hacia a las 6 de la tarde? 14°C

¢En qué horas la temperatura fue de 14°C? A las 14 hs, 17 hs y 18 hs

¢En qué horas la temperatura superd los 12°C? Los 12°C se superaros desde las 13:30 hs hasta casi las 19 hs.

¢En qué horas la temperatura fue bajando? Desde las 0 hasta la 1, desde las 2 hasta las 5, desde las 7 hasta las 8,
desde las 16 hasta las 17, desde las 18 hasta las 19 y desde las 21 hasta las 24 hs.

Eiemplo 2: ,
... . Variacién .
Una dOCtOf'G nutricionista reglstra una vez al del peso Y

mes, en un grdfico cartesiano, la variacion del
peso en gramos de sus pacientes en funcion

(gramos)
1000

del tiempo. 0 /'/\./\

El siguiente grdfico corresponde a la sefiora
Juana, quien comenzé la dieta con 98kg y
realiza su consulta con la doctora una vez por

mes.

a)

78 9 10 11N12 13 14 15 16 17 18 Tiempa

-1000 {meses)

-2000

-3000

éCudnto pesaba en la tercera
consulta? En la tercer consulta |
llevaba bajado 2000 grs=2 kg asi que ‘
pesaba 96 kg.

¢Cuanto aumento entre el cuarto y quinto mes? Sélo aumento 1 kg

¢En qué mes esta paciente alcanzé su menor peso? ¢Y el mayor? El menor peso lo alcanzé a los 18 meses de haber
empezado con la nutricionista, mientras que el mayor peso lo registré a los 8 meses de haber empezado

¢En qué periodos bajé de peso? Desde que empezo hasta e 2do mes, entre el 8vo y 9no mes y desde el décimo
mes hasta el mes 18.

¢En qué periodos subié de peso? Entre el 2do y 3er mes, desde el 5to al 8vo mes, y entre el 9no y 10mo mes

16



ESCUELA NORMAL SUPERIOR Y SUPERIOR DE COMERCIO N°46 “Domingo Guzman Silva”

Matematica 3er afio

2025

f) éHubo algin momento en el que su peso no varié? Entre el 3er y 4to mes su peso no vario

g) ¢En qué meses la paciente volvid a pesar lo mismo que al comenzar el tratamiento? Pes6 98 kg en el 6to mes, en

el 9no y en el decimoprimer mes.
Ahora es tu turno de interpretar los graficos asi que te dejo varias actividades para pensar!!

Actividad 3: El siguiente grafico muestra las distintas temperaturas
que se registraron en Buenos Aires durante un dia del afio.
a) ¢éQué significa el punto (10;15)?
b) Escribe los intervalos de crecimiento y decrecimiento.
c) élatemperatura fue de 0°C en algin momento? ¢Por qué? S ER R
d) ¢éPosee punto maximo? ¢Cual? éen qué hora del dia se

Temperatura(“C)

registrg?

e) Mencionar los intervalos de tiempo en los cuales la ...
temperatura fue mayor a 12°C '

Actividad 4: Un ingeniero analiza la variacidn de la velocidad de un
auto en un tiempo determinado. Toma ciertas medidas y arma este grafico:

a) ¢Qué esta representando en cada eje? ¢en qué unidades mide?

b) ¢Qué informacién da el punto A?

c) Alas5 hs de comenzar las mediciones, ¢cudl era la velocidad? ¢ Cdmo te das cuenta?
d) ¢En qué momento la velocidad fue de 200 km/h? ¢Como te das cuenta?

e) ¢éEn qué momentos la velocidad se mantiene constante? ¢Como te das cuenta?

f) ¢éCudl es la escala en el eje de las ordenadas? ¢ Cuanto representa cada cuadradito?
g) ¢En qué momentos la velocidad fue de Okm/h? ¢Ddnde te fijas?

h) éEn qué momentos la velocidad aumenta?

17
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Actividad 5: Un paciente entra en una sala de urgencias de un hospital A Variacion de presion maxima.
para ser atendido por el aumento de su presion arterial. Durante un 83
cierto tiempo se lo conecta a una maquina que le controla la presion 7\
continuamente y produce un grafico. En él aparece representada la 67"
variacion de la presién maxima del paciente, respecto de la 54—
considerada normal (12 mm de mercurio), a partir del momentode su 47

internacion. 3
a) ¢éCon qué presidn maxima ingresé el paciente al hospital? 2-
b) ¢Qué representan en este grafico los valores negativos que 11— i ‘
figuran en el eje vertical? ; 4 e

c) ¢éTuvo presion mdxima normal en algin momento durante su ~ _; |
internacién?

d) De acuerdo a lo que se observa en el gréfico, ¢durante cuanto EEmEEE m e e
tiempo estuvo este paciente en observacion?

Actividad 6: La temperatura media registrada en el mes de
agosto de 2017 en la ciudad de Magdalena fue de 6°C. Este
grafico muestra la variacién respecto de esa temperatura
durante el 6 de agosto de 2017

a) ¢Qué informacién da el punto A del gréfico?

b) ¢Cudl fue la temperatura alas 0 hs? ¢Y alas 10 hs?

c) ¢A qué hora latemperatura era de 6°C? éY de 7°C? ¢y
de 5°C? éiDdnde observan estos datos en el grafico?
Explica con tus palabras.

d) ¢Cudles fueron, ese dia, la temperatura maxima vy
minima? ¢En qué momento se registraron?

e) ¢éEn qué momentos del dia la temperatura fue mayor
a4°C?

f) éEnqué periodo del dia subid la temperatura? ¢En qué
periodos bajé? éen qué periodos se mantuvo
constante?

g) ¢éEn qué periodo del dia hubo temperaturas por debajo de 0°C?

h) Completar la tabla con las temperaturas que se registraron el 6 de agosto

Hora 0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20 22 24
Temp (°C)

Actividad 7: En una empresa de fabricacidn de articulos de limpieza analizan las ventas de lavandina y detergente en el
periodo 2013-2017 (rojo: detergente; lila: lavandina)

a) ¢En qué periodo la venta de detergentes disminuyd?

b) ¢En qué afio se produjo la menor venta de lavandina?

c) En el periodo 2015-2017, éel crecimiento de la venta de qué articulo fue mayor? ¢cémo te das cuenta?

d) En qué anos la cantidad de articulos vendidos fue menor que 150.000?

18
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Lavandina

Detergente

Actividad 8: En una dietética venden harina integral a $52,50 el kilogramo
a) Completar la tabla

Cantidad de harina (kg) 1 2 4 8 10 12 15 20
Precio a Pagar (S)

b) Representar los puntos de la tabla en un sistema de ejes cartesianos

c) <¢Tiene sentido unir los puntos graficados? Explica como lo pensaste

d) Escribila cuenta que pueden hacer para calcular el precio que hay que pagar si concoes la cantidad de kilogramos
gue se compran

e) ¢Cuantos kilogramos de harina pueden comprar con $1155? ¢y con $624,75? ¢Por qué?

Actividad 9: En un laboratorio ponen a calentar un liquido que hierve a los 120°C. La férmula que permite calcular la
temperatura del liquido hasta que hierva es T(h) = 5h + 15, dénde h son los minutos desde que empez6 la medicién
a) Completar la tabla

Tiempo (minutos) 0 2 5 10 15 20 25 30
Temperatura (°C)

b) Marcar los puntos en un sistema de ejes cartesianos
c) ¢Coémo expresarias, con tus palabras, la forma de calcular la temperatura del liquido en cualquier momento?

Actividad 10: Juan sale de su casa en auto a las 8 de la mafiana a una velocidad de 60 km/h.
a) Completar la tabla

Tiempo de viaje (horas) 2 3 5 6 10

Distancia recorrida (km)
b) Escribir la cuenta que hay que hacer para calcular la distancia recorrida si conocen las horas de viaje
c) Escribir la cuenta que hay que hacer para calcular las horas de viaje si conocen la distancia recorrida
d) Marcar los puntos en un sistema de ejes cartesianos
e) ¢éTiene sentido unir los puntos? éPor qué?
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Razones y proporciones aritméticas

oo

Una razén es la expresion del cociente entre dos nimeros reales: r = & A ae®R A b eR-{0}

b

0.2 7.5 £
22 = 004 ) =12 = 25 T Eil

5 - 01 —= = 04

2
Una proporcion es una igualdad entre dos razones: % = % & ad=b.c
Silos niimeros a, b, ¢y d son distintos, la proporcion es ordinaria y cada uno de ellos se denomina extremo.
8 =B = =05 =2 ~2) = -
5 =% © 1,23;]25 = 5‘3'69 T 08.(-2) = 0’51;,3'2
— \'6 oA

Si-hay dos extremos iguales, se denominan medios y la proporcion es continua.

4 _3 = =15 _ 05 ~ 15 ) =
= %g_ 4,59_2 = 5 © 15.(=15) _9.22,525
2,25 ¢

0208 —03 (] _6_ i VB
5 /20 . —10 _ih —4
2
i =
=3 (M ).i=bl _2 133 —-—~2\/§ = 50
3] L0 3 L= 5 I
5
: Hallar el valor de x en cada una de las siguientes razones. !
ix | B X+ 1 k3 22X + 1 i i
112—5=>><-— —_i =P o7 e S
5
it i g
SERNNRIE. (TR I I8 T . 2

=-0;5 =1 %-==

x|
5%

|
w
X

|
N
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Calculo de los extremos |
Para calcular el extremo de una proporcién ordinaria se aplica la propiedad fundamental de las proporciones:

2 =€ - — Ds€
5 =4 = a.d=b.c =>a= |

x _ 3 _ 23 w & =5 s By 1802 =B = —
'1,-2_§:X_T=>X_O‘72 - 5 = x—3 =5 =x-13 32 &% 32+ 3=x 0.2
2T _X22 o (x4 1).5=3.(x=2) > 1K+ 5=~ 6= 10x—3x= — 65 Tx= — 11 sx=-1

- Completar la tabla de manera que se verifiqueque X _ z .

X | vy z | w
0,1 3 5
. 2
3 05
-2 ”
08 G 4
Lo
0,75 -02 7
) _0s 2
10 G 3
NG 15 Vo
Hallar el valor de x en las siguientes proborciohes.
i =8
X4 2 -5 i Vot 3t | ) iX=3 _i3x ] 131 4 12
08 02 | 15 705 ! Wi 05 ‘ X~ 03 | 6xAH1
- : i e ‘ 3 i freer]

! 08 |_ 12| H) 1025 | 106 F) ix+3] (=2 h) x+ 1! x+2 |

x=3{ 45 _B 8/ — 5x {oi2xH T 3 Xx+3] [x—1]
—" | |

‘ 5

:/_Armar una proporcién continua con los nimeros: 0,8; 0,6 y 0,5.
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Ciélculo de los medios

Teoria g

|-

Para calcular los medios de una proporcion continua se aplican propiedades:

BB o= b? =a.c = |b| =+a.c
b ¢

3
a);=%=>x2=3‘12$|x|=x/£=>x=:t6

x+2=12 =x=10
X+2=-12 =x,=-14

— R b |
XU SEoS o

§x=i2«/§E §x=i5\5 E
&::&:B«EE « }

¢ +2 _ 24 [y

m Hallar el valor de x en las siguientes proporciones continuas.
a) (2x i b) 018 _ x+1 ) X —3 - 7 d) 5 - 2X + 3

04 x+1 2 28 x—i3 2%+ 3 45

Propiedades de las proporciones

 Teoria
. Las proporciones cumplen con las siguientes propiedades:

A, - ; . 3_6 3 __6 3 _ 6
e T eed T PRSI =Y3TEE T T B
a_E atb _ctd i 18 B e 5= 10 32, e il
=g = T8 — g =~ HENEg=Twm R
a+b _c+d s A B 4+12 _2+6 16 .. &
e h e ) ERES S YU Ti-n =8 =4
En una serie de razones iguales se cumple que: & = % = % = % = %i%—i—a

T s T T W=7=5-1 =3

b)30 _ 20 15 3 . =2 =F=3F =5
1
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Hallar el valor de las incégnitas aplicando propiedades.

- - E i 08 Hopplee 2 Bl B =
y~4/\x+y 2 y 05 Ax—y 3 y i 5/\><+z 10
—;—:—3/\.x+y:% 2><:3y/\><+y:1,1 S 2y =0 Ay —K=1

Plantear, aplicar propiedades y hallar el par de niimeros que cumplen las siguientes condiciones.
Su razén es dos tercios y su suma, veinticinco. Su razén es dos tercios y la suma de sus cuadra-
dos, cincuenta y dos.

Su razdn es tres y su diferencia, un tercio. Su razon es cinco medios y la diferencia de sus
cuadrados, ochenta y cuatro.

2 Calcular el valor de x en las siguientes proporciones.

; -3
< =1

%1 _ 05 x+1 _ 3572 (3 ) _ 3x—1

J Ly 02 57 _ 5 X+ 1 3% — 1 01

3 4

el 3
2% 5 09 =11 4. 4 93 R % L9
x—04 —08+1 6(x — 1)  5(x+2) X+ 2 025‘(703)3

Aplicar propiedades y hallar el valorde de x e y.

x . 10 i, v
- 9/\3>< 2y =2
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oV|—

60
o
|
=

| | |
N . g g o {
2 | 96t ipm) .12 4 =i gt
| | L |33 L |
i ] ! I |
! { | | ‘
} A ! e |
{ { | { ! i
ol i = S S j
et b B -
i ] ] H 18 H |
! | - | i P \
\ | ?
[ 083— 2-=me= d);\3nt1—4n'.6‘=>n~,—» t S=
! m-+ = | L= | |
-, ! 4 , 2 o ! !
| i | { { i
i S| SR SHES U S (S b d g b4 i |
L | | j Lsd ’

{ { { t | i
i | . T, N NS RETE NN W RN RS . e i -

| |

in corresponda.

_ PJantear, apllcar prqpledades y hallar lo; tres nu

| sSusumaes lguaiaB ,,,,,, - |

- ,,o,La‘razon/entrﬁ,uno de ellos lp 15 es 6
_slarazén de los otros dos es %
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|| ||J!;I'*l I N S TN O
Funcnén poporcionalldad directa| | | | [ [ [ [ [ [T [7]]
T P T T

Dos magnitudes son directamente proporcionales cuando el cociente entre ambas es siempre un mismo valor k.

Un automavil que se desplaza a una

velocidad constante de 60 &I, L+ (O ——

Tiempo Distancia recorrida E

en horas en km i o

X y A

1 60 o iy o

2 o SO T R e S

3 180 . o

4 l :

5 Vo

5

I L 5 5 O 0 0
v | i
m.!l\llarcar'_colnu?a)ﬁlas. ta1 las que cl:rreispon&‘an aﬁTnaJom‘es dle proporczonalldad directa. | b \ :
@) | | 'b) | | MR | 901 ! " | ! 7d)‘ln :,,,j
e — N
l 6 3 AT 2 T =25 S R
i i PP T e bs
_ ‘ ; == 1.2
11 6 ;3; —T =21 o5 | & [+—+T1+2 T
el pood 1| 2 S I S RPT Y ) —
| 5. 6 2 é. 5 | | i 5
—1.3 R 3 15 T
6 1 ‘ 5 2, ‘
- 6_| 45 2 o o e P T f—i-- 3 | %
{1 1 24 AT g L Ty ) D CO) I [T
‘ ? 36 I 7 9 ! e 3 :’ 1,2 %
HERNE NENYEE ol f
ERisiNASEEDi = NRENEN N ‘ FE
37 .Las:sxgu:entes tablas cozr'p: I—mdenlafunciéne%de Proporci nalxdad,dlrect Y . | | y )
‘ ’Hallatlaclonstantek laférmula Je c’ada una, éomple lasLtab'Ias'ygllfaﬁ(l.ar._l 1
- O
| - RN o o A
# 2 1 ‘ 2. 11 11 9 =
| | [a HEE - I O | e
| 2 aw 4 | 6
H 8 | 6 10 e T 1T E12 e — ;
T |20 B i 6 o [ i 15 - ;
i’y/\_ I T | | 'Y'/\—' = = y/\ 1 e i :
i NG S U O D (O - S ¢ (S A N S - ' e % (9N (S| [ :
HEEINERNE ENE | | | 3
\ l | | ' i :
=2 | 1 ‘ W - ]
I ... TN ‘
| | | kWl ' L i L ¢
0O A | :
AREEEEEEENEENEN I B 5
i_—- | l ‘ . | ! | \-!, E : | i N J N §
AEENNERENNE DEEEEEEEREE | 1 [ ] X |
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: g | |

Dos magnitudes son inversamente proporcionales cuando el producto entre ambas es siempre un mismo valor k.
Para vaciar una pileta de natacion, se utilizan varias

bombas que arrojan la misma cantidad de agua. %A _______
, Fiempo en que se vacia Cantidad de bombas
la pileta [en horas) necesarias (e l
X y :
5 8 !
2 20 Bifir sttty i ;
10 4 e i ey
8 5 " : ' :
4 10 Lo il
' 1 ! ]
yx=k = y= k — : —
X 45 8 10 x
k=5.8=2.20=104=85=140=40 = y=420
La funcién de proporcionalidad inversa es una hipérbola.
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Teorema de Thales

P —

Cuando tres 0 mds rectas paralelas (A, B, Cy D) son cortadas
por dos transversales (E y F), quedan determinados en ambas
transversales varios segmentos (nr, p, gm, ms, etc.).

Los segmentos homdélogos son los que se encuentran entre
dos paralelas y uno en cada transversal. Por ejemplo: nry gm
son homélogos, y también lo son ro y ms.

La razén entre cualquier par de segmentos determinados en
una de las transversales es igual a la razén de sus homdlogos.

ar m r ma o no gs
TGN | (VR P 11 P S 11 A, B e I
ro ms

P mq po  qs np
Los segmentos homologos son proporcionales entre si.

8l

Completar con el segmento que corresponda en cada caso.

= I (-
nf gi

bo: L d L
qd o
ec _ o9

o
9]
)

1, B __9d_
b a
& )
N B

Hallar la longitud del segmento ab de cada figura.

TH/P/Q

A/B/CHD

N/PHENS/HH
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2 Hallar la longitud del segmento rojo en cada figura.

A/B/C

B/RAT

A//M /IR

Consecuencia del teorema de Thales

Toda recta paralela a cualquier lado de un tridangulo determina, sobre las rectas que contienen a los otros dos
lados, segmentos proporcionales a ellos.

N %
5%

d

ac/db
KXo

S em

| Para pensar y resolver _

2% Calcular la longitud de los segmentos ab, b y cd .

A/BHCHD A ad=28cm
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la proporcién corresp | cular.
lalongitudde 1o | | L ongitud d

nsi=0em.|- w29 S |

44 cm |

mi=12em -

op=5cm—

b) Lalongitudde boy of .. | |

Jab =¢co-=6em--

Joc="9cm

. R

eod) {
et I G

ol ¥

| | i |

| bz ,, }

i i

{ 0 |

i | i Lo |

e 4 - | | |
= — + +
] i i
| i H {
{ | i
|

| {

s ke | % | ! L g -
b | . L, : [ |

<~ Dividir cada segmento segiin se pide en cada caso. . .

| a)En cl‘anpa‘r,tesfviguiaIe ‘ ) En dos partes cuyarazon sea 2 .|

| P | | | | B

|
1
i . ST, ST ! R T, T S s (e [

c) En dos partes cuya razon sea 5
‘ ‘
4
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Unidad Ill: Concepto de Funcidn
| Teorfo | \

Una relacién entre dos conjuntos numéricos A y B es un conjunto de pares ordenados (x; y), con la
condicién de que x € AAY €B.

Ejemplo: R:A—B AA={0;1,2} AB={3,;4,5,6}
a) R, ={(0:3), (0;4), (1;5), (26)}  b) R,={(1;3), (2;5)}

Una relacién es una funcién cuando se cumplen dos condiciones:
1) Todos los elementos del conjunto A estan relacionados con alglin elemento del conjunto B
(existencia).
2) Cada elemento del conjunto A se relaciona con un tnico elemento del conjunto B (unicidad).

Q) R, ={(0;5), (1:6). (2:3))

Del ejemplo anterior:

En R,, el 0 se relaciona con 2 elementos del conjunto B, el 3 y el 4 (no cumplen con la condicién de
unicidad).

En R,, el 0 no est relacionado con ningun elemento del conjunto B (no cumple con la condicién
de existencia).

En R,, todos los elementos de A se relacionan con un Unico elemento de B, por lo tanto, es funcién.

f:A—B Af={(0;5),(1;6), (2;3)}
f(0) =5 — 5 es la "imagen" de 0 y 0 es la "preimagen"” de 5

f(x) =y1{ f(1) =6 — 6 es la "imagen" de 1y 1 es la "preimagen"” de 6
f(2) =3 — 3 esla "imagen" de 2 y 2 es la "preimagen"” de 3

B sedefineRA—B AA = {2;4;7;8} AB = {1;3;5,7,9)

Indicar si las siguientes relaciones son o no funciones y justificar la respuesta.

B2 se define R A—B AA =[-2;3]AB=[1;4]
Indicar si los siguientes gréficos corresponden o no a funciones y justificar la respuesta.

a)

N

b)

c)

o) L) e X LY g | KL ) L ")
2 |9 7 |1 213 8 | 1 8 | 5
4 |1 7 | 2 18 715 4 |3
7 |1 A E 4|5 419 K
8 | 1 719 2 |3 2|9
8 | 7

d)

_____
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E Observar el grafico de la funcién y responder.
a) ;Cuél es laimagen de 3?
b) ;Y cuél la de — 3?
c) ;Cudl es la preimagen de 2?
d) ;Y cuél lade 4?
e) JEn qué valor de x la funcion vale 0?
£) En qué valor dey el valor de x es 07
g) Escribir dos valores de x con la misma imagen.

il e e e e

Completar segun corresponda.

h) f2) =[] ) =[]
) {)=s 0 ()=

Dominio e imagen de una funcién

| Teoria N

En una funcién f: R — R, su dominio es un conjunto de
numeros reales que pueden ser valores de x; y su imagen, y
los que pueden ser valores de y. 2

________ 1

0) En la funcién £, el dominio son los valores marcados en 5 /
= ]

4

azul; y la imagen, los marcados en verde.
f:[-5:;4—-[-3;2]

N — g — e
Dominio Imagen

b) Enla funcién y=1x= Jx , el dominio son los reales
positivos; y el cero, al igual que su imagen: f: Rj — R;.

m Escribir el dominio y la imagen de las siguientes funciones.

a) b) c)

E Hallar el dominio de las siguientes funciones.
a) ) =5x—1 c) ) = Ix e) ) =—1.

b) fix) = d) f0=x-3 £) 0= VT—x

Decidir si las siguientes relaciones son o no funciones y justificar.

a) R, :N,— Ny AR = x — 1 b) R,:N— Q AR,(x) = v/x <) Ry:Ny— QAR = X
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Conjuntos de ceros o raices, positividad y negatividad

=a

® El conjunto de ceros o raices de una funcién son los valores
de x que determinan que f(x) = 0.

f-6)=0Af(—2)=0Af3)=0=2C"={-6;—2;3}
® El o los conjuntos de positividad son los intervalos reales de

los valores de x que determinan que la funcién sea positiva, o
sea, que f(x) > 0O, (grafica en azul).

C'=(-6;-2)U(3;+ )
® Elolos conjuntos de negatividad son los intervalos reales de

los valores de x que determinan que la funcién sea negativa, o
sea, que f(x) < 0, (grafica en verde).

C=(-00;-6)U(—2;3)

77X

/s x

&73 Escribir los conjuntos de ceros, positividad y negatividad de las siguientes funciones.

a)

Yy

c)

y

R E

=
Ct=

C_:

@: Realizar el gréfico de una funcién que cumpla con las condiciones pedidas en cada caso.
a) f1)=0Afl=3)=0Af0)>0 b) C={-2;0;3}Af=5)<O0Af(1)<0 ) f—4)=0AfO)=0AC =2

¥

Yy

4

Ll
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Intervalos de crecimiento y decrecimiento

Si a medida que los valores de x aumentan, el valor de
la funcién aumenta, entonces, la funcién crece; pero
si disminuyen, entonces, la funcién decrece.

En x = — 2y x = 4, la funcién no crece ni decrece. Los
puntos (— 2 ;4) y (4; — 2) se denominan maximo y
minimo relativo, respectivamente.

Crecimiento: (— oo ;— 2)U(4 ;+ o).

Decrecimiento: (— 2 ; 4).

Cuando al aumentar los valores de x, los valores de la
funcién no varian, la funcién no crece ni decrece, sino
que se mantiene constante.
f(—=3)=f(-2)=f(-1)=1

f2)=f3)=1f4)=—-4

La funcién es constante en: (— oo ;— 1)U(2 ;+ c0).

/9 Observar el gréafico y escribir.
a) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento.

b) El o los intervalos donde es constante.

c) Elolos puntos maximos y/o minimos relativos.

110 Graficar una funcién que cumpla con las siguientes condiciones.

et

. y
e Crecimiento: (— oo ; — 5) U (2; + 00)
e Esconstante: (- 5; - 2)
o f(—7)=f(0)=f(5)=0
e Minimo relativoen (2; — 2) :

m Indicar cuales de las siguientes funciones son crecientes, decrecientes o constantes.
a) f) =x+3 c) fx)=1—x e) fx) = x*

b) fix) =2 d) ) = vx £) fx)=—7

36



ESCUELA NORMAL SUPERIOR Y SUPERIOR DE COMERCIO N°46 “Domingo Guzman Silva”
Matematica 3er afio 2025

@ Indicar si las siguientes relaciones de R: R — R son funciones y justificar.
a) b) c) d)

I D
)

Escribir un dominio y una imagen adecuados para que las siguientes relaciones sean funciones.

a C)
) yr y

b) .

X

SR [

m Observar el gréfico de la funcién y responder.

a) ;Cual es el dominio y laimagen de la funcién?

b) ;Cudles son las raices?
c) ¢Cual es laimagen de — 2?

d) ;Y cudllade 0? 5

e) ;Cuales son las preimagenes de — 47

£) (En qué intervalo la funcién vale 87

Colocar >, < o = segun corresponda.

9 fa[ lw Y [ s
N fe[ ] K fe[]f-e
) f-n[]f-2 0 -3 [ i
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Marcar sobre el eje x.

e Con rojo: los intervalos de positividad.
e Con verde: los intervalos de negatividad.
e Con azul: el conjunto de ceros o raices.

a) b) c)

y Yy y

A
WA TR VA

5.@ Realizar el gréfico de una funcién que cumpla con las condiciones pedidas en cada caso.

a) Esconstante en (— oo; —1); b) Esconstanteen (—2;0)yes c) Tiene maximos relativos en
decrecienteen (— 1;3) y tiene creciente en (— co; —2) U (—4;1)y(3;0)yf(0)=-3.
un minimo relativo en (3 ; — 4). (3; + o).
y y y
S
X X X

@ Observar el gréfico y escribir.

; - - y
a) Los conjuntos de ceros, positividad y negatividad. )/
/
4/’/
/
. i g /
b) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento. /
//
/
T -/:\\ /,/"
/ & \ /
| \_\/
c) El o los intervalos donde es constante. gL o4 = / !
\ : : 1 2 4 X
\ : : /
| |
d) El o los puntos maximos y/o minimos relativos. \ ! :
\! |
L4 4
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